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摘要:根据预防性可修复系统的特点,利用离散可修复模型来分析预防性维修下的系统效能.通过对单部件可修
系统状态转移方程的分析,获得了考虑预防性修复策略下的系统可信赖度D. 通过对系统可用度A、可信赖度D和

能力C的综合,可以获得预防性维修下的系统效能评价. 数值算例说明了该评估模型有助于选择合适的预防性修复
周期,提高系统的效能.
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Abstract: For the repairable system with preventive maintenance, this article uses the discrete-time repairable model
to discuss the system effectiveness with preventive maintenance. By analyzing the state transition equation of a single-
component repairable system, we derive the dependability D with preventive maintenance. The effectiveness-evaluation
model of the system with preventive maintenance is obtained by integrating the availability A, the dependability D and
the capacity C. Numerical examples illustrate that this effectiveness-evaluation model with preventive maintenance is
advantageous for selecting the appropriate preventive repair-cycle to improve the system performance.
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1 引引引言言言(Introduction)
ADC效能评估方法是由美国工业界武器系统效

能委员会(weapon system effectiveness industry advi-
sory committee, WSEIAC)提出来的评价系统效能
的模型和方法. 该效能评估方法通过对系统可
用度A(availability)、可信赖度D(dependability)和能
力C(capability)3个指标的定义与分析, 综合成一个
描述系统效能的单一效能度量.

系统维修性策略对于保障系统效能有着极其重

要的作用, 维修策略包括了预防性维修、修复性维
修等. 预防性维修是指为了保持系统规定功能,防止
系统性能退化而按照事先规定的计划或目标进行的

维修, 通常又叫做事先维修. 但是在以往的ADC评
估模型研究中,不论是针对ADC效能评估模型的理
论研究[1], 还是应用ADC效能评估方法进行的系统
效能分析 [2∼7], 一般都是在马尔科夫假设条件 [7]下

进行评估研究的, 即只考虑系统故障率和修复率服

从指数分布的情况, 具有比较严格的约束条件. 而
且并未考虑到系统工作期间存在预防性维修对系统

效能的影响,不利于研究更一般条件下的预防性维
修对系统效能的影响.所以传统的ADC效能评估模
型不够全面, 有必要在更一般条件下, 即分布函数
为一般的概率分布,考虑预防性维修存在情况,对传
统ADC评估模型进行改进,拓宽模型的使用范围.

2 ADC效效效能能能评评评估估估方方方法法法简简简介介介(Introduction of
ADC effectiveness evaluation model)
系统效能ADC评估方法是由美国工业界武器系

统效能委员会(WSEIAC)提出来的评价系统效能的
方法,其表达式为:

S = A×D × C, (1)

A, D, C分别表示为系统的可用度、可信赖度和

能力度量,如文献[7]所示.

可用度A: 是系统备用程度的度量. 可用度
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向量表示为A = [a0 a1 · · · am−1], 其中ai(i =
0, 1, · · · ,m − 1)表示开始执行任务时, 系统处于状
态i的概率.

可信赖度D: 是在已知开始执行任务时系统状态
的条件下, 系统在执行任务过程中的某一时刻或某
个阶段由于出现事件而形成的系统状态的量度.
可信赖度D表示为D = [dij(t)]m×m, 其中dij(t)
(i, j = 0, 1, · · · ,m− 1)表示已知系统在开始工作时
处于状态i,在工作到t时刻时转移到状态j的概率.

能力度量C: 是在已知系统执行任务期间的系统
状态条件下,系统完成规定任务的能力量度.

3 预预预防防防性性性维维维修修修下下下ADC效效效能能能模模模型型型分分分析析析(Analy-
sis of ADC model with preventive mainte-
nance)
可信赖度D是系统效能的重要属性,其反映的是

由于物理故障而引起的系统性能退化的频度.而预
防性维修正是为了防止系统性能的退化, 减少故障
的发生而采取的技术措施.因此,如何评价预防性维
修对系统性能退化频度的影响成为改进ADC系统效
能评价模型的关键所在.

当前,预防性维修的相关研究主要集中在两个方
面: 成本函数和基于稳态可用度的最优预防性维修
周期[8∼15], 未涉及到系统的动态性能, 因此其结果
很难应用到ADC效能评估模型中来.文献 [16] 研究
了单部件连续系统在预防性维修存在下的瞬时可用

度,但是由于在分析过程中需要进行分布函数的卷
积计算,应用于ADC模型会增加可信赖度的计算量,
不利于ADC模型的实际应用. 文献 [17]研究了离散
时间下考虑预防性维修的瞬时可用度,具有计算方
便的特点, 有助于利用该研究结论对预防性维修下
的ADC效能评估模型进行改进.

在实际的工程维护中, 工人需要定期检测系统,
进而维修或者更换部件.此时,部件寿命和修理时间
等统计变量就不是连续型随机变量, 而是以非负整
数值出现的随机变量的采样序列. 因此,可以利用离
散可修复系统的结论来分析预防性维修下的系统效

能,更好地了解和掌握预防性维修的本质特征,而且
方便计算和分析.因此,本文在离散型可修复系统的
前提下虑预防性维修的影响,对可信赖度进行重新
的刻画.

3.1 基基基本本本假假假设设设(Basic hypothesis)

假设系统由单个部件组成, 其工作寿命为X , 工
作时修复性维修的修复时间为Y1, 预防性维修的修
复时间为Y2,且X , Y1和Y2相互独立

[17]. 为了区别系

统的不同工作情形,定义系统状态:



Z(k)=0, k时刻系统正常工作,
Z(k)=1, k时刻系统故障后维修, k=0, 1, 2, · · · .

Z(k)=2, k时刻系统预防性维修,
(2)

根据系统状态的定义,离散型可修系统可信赖度
矩阵可以表示为:

D(k) =




d00(k) d01(k) d02(k)
d10(k) d11(k) d12(k)
d20(k) d21(k) d22(k)


 ,

其中dij(k)(0 6 i, j 6 2)表示已知系统在开始工作
时处于状态i, 在工作到第k个时间间隔时转移到状

态j的概率.

预防性维修过程: 设时间间隔T0(T0 ∈ N)为预
防性维修周期,当设备运行到规定的预防性维修时
刻(括号里面就是原来的式子)时, 即使没有故障发
生也需要进行预防性维修, 如果没有运行到规定的
预防性维修时刻T0就发生故障,则进行修复性维修,
并重新记录设备的工作时间,并假设修复如新.

3.2 可可可信信信赖赖赖度度度分分分析析析(Analysis of dependability)
令P0(k, j)表示系统在k时刻已经处于0状态j个

单位时间的概率, P1(k, j) 表示系统在k时刻已经

处于1状态j个单位时间的概率, P2(k, j) 表示系统
在k时刻已经处于2状态j个单位时间的概率.

并设λ(j)为系统故障率函数, µ1(j)为系统修复
性维修的修复率函数, µ2(j)为系统预防性维修的修
复率函数.则根据概率分析的方法,可以得到系统的
状态转移方程 [17]:




P0(k + 1, j + 1)=P0(k, j)(1− λ(j)),
j 6 min(T0 − 1, k),

P0(k, j) = 0, j > T0

P1(k+1, j+1)=P1(k, j)(1− µ1(j)), j 6 k,

P2(k+1, j+1)=P2(k, j)(1− µ2(j)), j 6 k;
(3)




P0(k + 1, 0) =
k∑

j=0

[(µ1(j)P1(k, j)+

µ2(j)P2(k, j))],

P1(k + 1, 0) =
T0∑

j=0

(λ(j)P0(k, j),

P2(k + 1, 0) = (1− λ(T0))P0(k, T0).

(4)

根据系统状态集合关系的描述, 可以得到下面结论
式(5)∼(10):

{Z(k) = 0} =

{Z(k) = 0, Z(k − 1) 6= 0}+
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{Z(k)=Z(k − 1)=0, Z(k − 2) 6= 0}+· · ·+
{Z(k) = Z(k − 1) = · · · = Z(0) = 0}, (5)

所以

P{Z(k) = 0} =
k∑

j=0

P0(k, j) =
T0∑

j=0

P0(k, j), (6)

{Z(k) = 1} =

{Z(k) = 1, Z(k − 1) = 0}+

{Z(k) = Z(k − 1) = 1, Z(k − 2) = 0}+ · · ·+
{Z(k) = Z(k − 1) = · · · = Z(0) = 1},

(7)

所以

P{Z(k) = 1} =
k∑

j=0

P1(k, j), (8)

{Z(k) = 2} =

{Z(k) = 2, Z(k − 1) = 0}+

{Z(k) = Z(k − 1) = 2, Z(k − 2) = 0}+ · · ·+
{Z(k) = Z(k − 1) = · · · = Z(0) = 2},

(9)

所以

P{Z(k) = 2} =
k∑

j=0

P2(k, j). (10)

因此, 根据离散型可修系统可信赖度矩阵的描述和
式(6)(8)(10)的结果,可以得到:



P0(0, 0) = 1, P1(0, 0) = P2(0, 0) = 0,

d00 = P{Z(k) = 0 | Z(0) = 0} =
k∑

j=0

P0(k, j) =
T0∑

j=0

P0(k, j),

d01 = P{Z(k) = 1 | Z(0) = 0} =
k−1∑
j=0

P1(k, j),

d02 = P{Z(k) = 2 | Z(0) = 0} =
k−1∑
j=0

P2(k, j),

(11)





P1(0, 0) = 1, P0(0, 0) = P2(0, 0) = 0,

d10 = P{Z(k) = 0 | Z(0) = 1} =
k−1∑
j=0

P0(k, j) =
T0∑

j=0

P0(k, j),

d11 = P{Z(k) = 1 | Z(0) = 1} =
k∑

j=0

P1(k, j),

d12 = P{Z(k) = 2 | Z(0) = 1} =
k−1∑
j=0

P2(k, j),

(12)





P2(0, 0) = 1, P0(0, 0) = P1(0, 0) = 0,

d20 = P{Z(k) = 0 | Z(0) = 2} =
k−1∑
j=0

P0(k, j) =
T0∑

j=0

P0(k, j),

d21 = P{Z(k) = 1 | Z(0) = 2} =
k−1∑
j=0

P1(k, j),

d22 = P{Z(k) = 2 | Z(0) = 2} =
k∑

j=0

P2(k, j).

(13)

3.3 预预预防防防性性性维维维修修修下下下ADC效效效能能能评评评估估估步步步骤骤骤(The evalu-
ation steps of ADC model with preventive main-
tenance)
可用度A:

可用度是系统备用程度的度量 [7],一般可以由系
统备用条件下的平均故障间隔时间MTBF和平均修
复时间MTTR来确定. 因此,根据预防性维修下状态
的定义可得可用度向量A = [a0 a1 a2]:

a0 = P (Z(0) = 0) =
MTBF

MTBF + MTTR
,

a1 = P (Z(0) = 1) =
MTTR

MTBF + MTTR
,

a2 = P (Z(0) = 2) = 0.

可信赖度D:

可信赖度反映的是系统工作期间由于物理故障

而引起的系统性能退化的频度. 在考虑预防性维
修下系统效能评估中,可信赖度可以由式(11)∼(13)
计算获得.

能力度量C:

能力度量C的计算是一项复杂的系统工程问题,
涉及到系统的组成、性能和任务.因此,可以综合考
虑影响系统效能的若干性能指标,采用品质效用函
数的方法来获得系统的能力度量.

根据实际系统的性能, 组成和任务, 可以得到
m个影响系统效能的性能指标Q = [q1 q2 · · ·
qm]. 这些性能指标对系统生存能力作用的重要
程度并不完全相同, 可以用不同的指标权重来区
分, 设其权重为W = [w1 w2 · · · wm]. 借助模糊
数学的方法, 根据每个评估指标的特点, 通过建立
各项指标的隶属函数, 可以求得性能指标的隶属
度µ = [µ1 µ2 · · · µm]. 最后采用加权和法得到系

统的能力度量C为C =
m∑

i=1

wi × µi.

因此,通过对可用度A、可信赖度D和能力C3个
指标的综合,可以获得预防性维修下的系统效能评
价. 该评价结果包含了预防性维修对单部件系统效
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能的影响,而通过对不同预防性维修周期下效能评
价的比较,有助于选择合适的预防性修复周期T0,使
得系统效能最大化.

4 数数数值值值算算算例例例分分分析析析(Numerical example analy-
sis)
假设备用条件下的系统平均故障间隔时间

MTBF = 100 h,平均故障修复时间MTTR = 10 h,
则可用度向量A = [a0 a1 a2]表示为:

a0 = P (Z(0) = 0) =
MTBF

MTBF + MTTR
= 0.91,

a1 = P (Z(0) = 1) =
MTTR

MTBF + MTTR
= 0.09,

a2 = P (Z(0) = 2) = 0.

并且假设系统只有在正常工作时才能够百分

之百地完成任务. 因此可以设系统能力矩阵为:
C = [1 0 0]T.

假定修复性维修和预防性维修的修复时间都遵

从几何分布,分别取µ1(k) = 0.01, µ2(k) = 0.5. 部
件工作寿命遵从参数为(q, β)的离散韦布尔分布,为
了使仿真图形更有说服力, 取尺度参数q = 0.8, 根
据部件故障率的单调性(形状参数β反映)分成3组算
例来研究.

算算算例例例 1 取β = 1.5 > 1, 则故障率为单调递增
序列;

算算算例例例 2 取β = 1, 则部件寿命的分布退化为几
何分布,故障率λ(k) = 0.001为常数;

算算算例例例 3 取β = 0.8 < 1 ,则故障率为单调递减
序列.

则根据公式(11)∼(13)计算可以得到预防性维修
下各个算例的可信赖度. 因此, 通过可用度A、可信

赖度D和能力C3个指标的综合,可以获得考虑预防
性维修下的系统效能评价曲线, 如图1∼ 3所示. 图
中，S表示系统效能.

图 1 故障率递增下的系统效能曲线

Fig. 1 Instantaneous effectiveness of system with

increasing failure rate

图 2 故障率为常数的系统效能曲线

Fig. 2 Instantaneous effectiveness of system with

constant failure rate

图 3 故障率递减下的系统效能曲线

Fig. 3 Instantaneous effectiveness of system with

decreasing failure rate

图1∼3描述了参数β分别为β = 1.5, β = 1 和
β = 0.8下的系统效能ADC评估曲线. 对比上述3组
系统效能评价曲线可以看出:

当系统工作在单位个预防性周期时刻点附近时,
瞬时系统效能一般比较低. 这主要是由于系统进入
预防性维修过程时, 系统停止正常工作而进行预防
性维修的结果.因而对非故障部件进行预防性维修
会导致系统效能的短时下降,产生效能曲线的震荡.

预防性维修的特点是可以促使部件役龄回退.
因此,当部件故障率为递增函数时,役龄回退促使部
件故障率下降而使系统瞬时效能在大部分时间得到

一定增强,如图1所示. 但是,预防性维修会增加停机
时间, 过于频繁的预防性维修对系统效能的提高作
用不大, 如图1中T0 = 2 时曲线所示. 因此, 适当的
预防性维修周期有助于提高系统效能.

当部件故障率为常数时,役龄的回退对部件故障
率没有影响,即故障率为常值不变.因此, 此时的预
防性维修对非故障部件维修并不能使系统效能得到

改善, 相反会使正常部件进入预防性维修状态而降
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低了系统效能.特别地,随着预防性维修周期的减小
或预防性维修次数的增加,系统效能会进一步降低,
如图2所示.

当部件故障率为递减函数时,役龄的回退同样不
能使部件故障率降低,反而会使系统故障率增大.因
此, 此时的预防性维修对非故障部件维修并不能使
系统效能得到改善, 相反会加剧系统效能变差的趋
势. 特别地,随着预防性维修周期的减小或预防性维
修次数的增加,系统效能会进一步降低,如图3所示,
符合实际工程的情况.

根据上述3个算例的比较分析,当故障率为递增
函数时, 可以通过选择适当的预防性维修周期来提
高系统效能;当故障率为常数或递减函数时,预防性
维修反而会降低系统效能,因而此时无法通过预防
性维修来提高系统效能,符合客观实际.

5 结结结论论论(Conclusions)
根据预防性可修复系统的特点,利用离散可修复

系统来分析预防性维修下的系统效能.通过对单部
件系统状态转移方程的分析,获得了考虑可修复策
略下的系统可信赖度.最后通过对系统可用度A、可

信赖度D和能力C3个指标的综合,可以获得考虑预
防性维修下的系统效能评价. 该评价结果包含了预
防性维修对系统效能的影响,而通过对不同预防性
维修周期下的效能评价的比较, 有助于合适的预防
性修复周期,使得系统效能最大化.
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